Pa3zuu 3anaim

Honarua wacrasa 3a III pazpen Marematuure rumuasuje, anpua 2004.

IIpedasay: Baadumup Laamuh

1. Hera cy p,q € RT 3a wroje Basku p+ ¢ = 1. Horazatu na je (1 —p™)™ + (1 —¢™)" > 1 3a m,n € N.

2. okasartu na cy caenehu 6pojeBU CIIOKEHU:
a) 15 +4%%;  6) 9722 + 2352 = 1000009;  B) 989 - 1001 - 1007 + 320.

3. okazaTu ma 3a CBAKO OIPUPOAHO 7 > 2 MOCTOJU N PA3IUYUTUX NPUPOTHUX OPOjeBa, TAKBUX Ia je cyMa
BUXOBUX KyOoBa jemHaka KyOy mpupomHor 6poja.

4. Tpumermmo ma je 83 — 73 = (22 4+ 32)2 u 1053 — 1043 = (92 + 10%)2. TlokaszaTu ma ako je pasJuKa IBa
y3acTomHAa Kyba KBaApaT, OHIA j€ TO KBAAPAT CyM€ NBa y3ACTOIHA KBAAPATA.
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5. JlokasaTu jemHaKOCT kZ:O (k)( m ) = Z (]) (]) 227,

J=0

6. a) Hahu cBe npuponse 6pojeBe x # y Koju UCHymaBajy jequaxoct x¥ = y=.
6) Hahu cBe nosurtusHe paunumonasnne GpojeBe x # y 3a Koje Baku z¥ = y”.

7. a) Hara cy uyerupu mpom3BobHA mesa Opoja a,b,c u d. Onx mux obpasyjemMo uvetupu HOBa GOpoja
ap = la—"b,by =|b—cl,c; = |c—d| ud = |d—al. 3arum ox BUX HA UCTU HAUMH OOpa3yjeMo HOBA
yernpu Opoja aj,bi,c; u di. Iloka3aru na hemo mocsie HEKONIMKO KOPAaKa, IIOHABJBA]YNU TOPHU IHOCTYIAK
¢hopMupama HOBa yetupu 6poja, mohu mo uersopke 0,0,0,0.

6) Ila nmu tBpbheme Basku ako cy OPOjEBU PANUOHAIHU WU UPANUOHAIHU?

IMpumep: (32,1,110,7) — (31,109, 103,25) — (78,6,78,6) — (72,72,72,72) — (0,0,0,0).
8. IMonunom P,(z) je n—Tor cremena u 3a wera Baxku Pp,(x) =2 3a . =1,2,...,n+ 1. Hahu P,(n+ 2).

9. Y paBHE je maTo n > 2 mpaBUX, O KOjUX HUKOje TPU HE MPOJa3e KPO3 UCTY TAUYKy U HUKOje IBE HUCY
napaJsienne. Jloka3aTtu na je Moryhie y cBakoM neiny, Ha KOje Te IpaBe [ejle paBaH, YIOUCATUA Ie0 Opoj,
paznuuut ox 0 u He Behu 1o amcosyTHO] BPEAHOCTHU O N, TAKO Ia je ca CBaKe CTPaHe CBaKe O TUX MpaBa
36up Opojena jemuax 0.

2 —n +41 y3uMa Kao BPeIHOCTH IPOCTe Gpojese

10. Tlosmaro je ma ¢ymruuja f : N — N mara ca f(n) =n
3an=1,2,...,40. IHorasaru:

a) f(n) suje HUKAmA NeHUBO TPOCTUM OpojeM Mamum onx 41;

6) f(n) Huje HUKAIA MOTOYH KBaIpAaT, u3y3es 3a n = 41;

B) 3a cBako n € N nocroju 6poj m takaB ma je ucnymena jemuakoct f(m) = f(n)- f(n+ 1);

r) f(1722) je majmama BpenuocT dyHEIUje [ ca yeTupu PaKTOpa KOjU Cy IPOCTU OPOjeBU U KOjU HE MODPAjy
OUTU PA3TUYUUTH.

11. Har je uus {a,}: ap =0,a; = 1,a, je Hajmamu neo 6poj Behin ox a,—1 ca 0COGUHOM Ha HUjeIHA TPOjKA
(ai,aj,ar), 0<i<j<k<nse unan apurMeTwdky Hu3. Jlokazary ma cy 4IaHOBU Hu3a {a,} OHM M CaMO
oHU OpOjeBU KOjU Yy TPUHAPHOM 3aluCy HeMajy mudpy 2.

12. Hexka je a npuponan 6poj u neka je uu3 {z,} nedpunucan Ha ciaenehu mauus:
x
= ako je x, paran broj
T1=0Q, Tptl = 3l’n2+ 1 3a CBaKU IPUPOIAH OPOj m.
—g ako je x,, neparan broj

Iokaszatu na je Gap jeman uian Hu3a {x,} napas 6poj.
13. Ilokazaru jemnakoct [/n] + [&/n] + -+ [{/n] = [log, n] + [loggn] + ... [log,, n].

14. IHat je ckyn S = {1,2,...,1991}. Hahu majsehun monckyn A C S tako ma oxn cBaka Tpu enementa u3 A
MOry na ce mzabepy ABa KOja HUCY y3ajaMHO TPOCTH.

15. Ilatu cy y3ajaMHO OPOCTW IPUPOTHM OpOjeBM M u n. Y CBaKOM NOJBY OECKOHAYHE IIAXOBCKe Tabiie
3amMMCaH je Mo jemaH peajaH Opoj, Tako Oa Basku: 30up OpojeBa y CBAKOM MPaBOYTAOHUKY M X N jemHAK je
nynu. IlokazaTtu ma cy 6ap aBa on 3amucanux O6pojeBa mMehycoOHO jenHaru.
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