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1. Neka su p, q ∈ R+ za koje va�i p + q = 1. Dokazati da je (1− pn)m + (1− qm)n > 1 za m,n ∈ N.
2. Dokazati da su slede�i brojevi slo�eni:
a) 154 + 415; b) 9722 + 2352 = 1000009; v) 989 · 1001 · 1007 + 320.

3. Dokazati da za svako prirodno n > 2 postoji n razliqitih prirodnih brojeva, takvih da je suma
ǌihovih kubova jednaka kubu prirodnog broja.

4. Primetimo da je 83 − 73 = (22 + 32)2 i 1053 − 1043 = (92 + 102)2. Pokazati da ako je razlika dva
uzastopna kuba kvadrat, onda je to kvadrat sume dva uzastopna kvadrata.

5. Dokazati jednakost
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6. a) Na�i sve prirodne brojeve x 6= y koji ispuǌavaju jednakost xy = yx.
b) Na�i sve pozitivne racionalne brojeve x 6= y za koje va�i xy = yx.

7. a) Data su qetiri proizvoǉna cela broja a, b, c i d. Od ǌih obrazujemo qetiri nova broja
a1 = |a − b|, b1 = |b − c|, c1 = |c − d| i d1 = |d − a|. Zatim od ǌih na isti naqin obrazujemo nova
qetiri broja a1, b1, c1 i d1. Dokazati da �emo posle nekoliko koraka, ponavǉaju�i gorǌi postupak
formiraǌa nova qetiri broja, do�i do qetvorke 0, 0, 0, 0.
b) Da li tvr�eǌe va�i ako su brojevi racionalni ili iracionalni?
Primer: (32, 1, 110, 7) → (31, 109, 103, 25) → (78, 6, 78, 6) → (72, 72, 72, 72) → (0, 0, 0, 0).

8. Polinom Pn(x) je n–tog stepena i za ǌega va�i Pn(x) = 2x za x = 1, 2, . . . , n + 1. Na�i Pn(n + 2).

9. U ravni je dato n > 2 pravih, od kojih nikoje tri ne prolaze kroz istu taqku i nikoje dve nisu
paralelne. Dokazati da je mogu�e u svakom delu, na koje te prave dele ravan, upisati ceo broj,
razliqit od 0 i ne ve�i po apsolutnoj vrednosti od n, tako da je sa svake strane svake od tih prava
zbir brojeva jednak 0.

10. Poznato je da funkcija f : N → N data sa f(n) = n2 − n + 41 uzima kao vrednosti proste brojeve
za n = 1, 2, . . . , 40. Dokazati:
a) f(n) nije nikada deǉivo prostim brojem maǌim od 41;
b) f(n) nije nikada potpun kvadrat, izuzev za n = 41;
v) za svako n ∈ N postoji broj m takav da je ispuǌena jednakost f(m) = f(n) · f(n + 1);
g) f(1722) je najmaǌa vrednost funkcije f sa qetiri faktora koji su prosti brojevi i koji ne moraju
biti razliqiti.

11. Dat je niz {an}: a0 = 0, a1 = 1, an je najmaǌi ceo broj ve�i od an−1 sa osobinom da nijedna trojka
(ai, aj , ak), 0 6 i < j < k 6 n ne qini aritmetiqki niz. Dokazati da su qlanovi niza {an} oni i samo
oni brojevi koji u trinarnom zapisu nemaju cifru 2.

12. Neka je a prirodan broj i neka je niz {xn} definisan na slede�i naqin:
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Dokazati da je bar jedan qlan niza {xn} paran broj.
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n] = [log2 n] + [log3 n] + . . . [logn n].

14. Dat je skup S = {1, 2, . . . , 1991}. Na�i najve�i podskup A ⊆ S tako da od svaka tri elementa iz A
mogu da se izaberu dva koja nisu uzajamno prosti.

15. Dati su uzajamno prosti prirodni brojevi m i n. U svakom poǉu beskonaqne xahovske table
zapisan je po jedan realan broj, tako da va�i: zbir brojeva u svakom pravougaoniku m× n jednak je
nuli. Dokazati da su bar dva od zapisanih brojeva me�usobno jednaki.
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