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1. Na luku BC kruga opisanog oko trougla ABC koji ne sadr�i taqku A uzeta je
proizvoǉna taqka K. Neka su NK i MK simetrale uglova u trouglovima AKB i
AKC. Dokazati da prava MN prolazi kroz centar kruga upisanog u trougao ABC.

2. Pravougaonik a× b, (a > b) razbijen je na pravougle trouglove, tako da se dva trougla
(koja se graniqe) graniqe celim svojim stranama i da je zajedniqka strana neka dva
trougla hipotenuza jednog i kateta drugog trougla. Dokazati da je a > 2b.

3. Dokazati da za proizvoǉne pozitivne brojeve a1, a2, . . . , an va�i

a1 + a2 + · · ·+ an − n n
√

a1a2 · · · an > (
√

a1 −
√

a2)2

4. a) Neka je P presek dijagonala tangentnog qetvorougla ABCD. Dokazati da centri
upisanih krugova trouglova ABP , BCP , CDP i DAP pripadaju jednom krugu.
b) Dokazati obrnuto: ako pomenuti centri pripadaju jednom krugu, onda je polazni
qetvorougao tangentan.

5. Dokazati da za svaki prirodan broj k postoji stepen dvojke koji u decimalnom zapisu
me�u posledǌih k cifara ima barem pola devetki.

6. Neka je ABCD konveksan qetvorougao kome se predu�eci strana AB i CD seku u P ,
a AD i BC u Q. Dokazati da su preseci simetrala uglova u A i C, B i D, P i Q
kolinearni.

7. Tablica n× n popuǌena brojevima se zove supermagiqni kvadrat ako je za svaki izbor
od n brojeva takvih da nikoja dva nisu ni u istoj vrsti ni u istoj koloni ǌihov
zbir isti (kao i za neki drugi izbor). U nekom supermagiqnom kvadratu je u svakoj
vrsti uoqen najmaǌi broj i od tih brojeva je odabran najve�i. Tako�e je u svakoj
koloni uoqen najve�i broj i od tih brojeva je odabran najmaǌi. Dokazati da su dva
tako odabrana broja jednaka.

8. a) Dokazati da za svako k postoji najvixe jedan polinom f stepena k takav da je

f(P (x))f(Q(x)) = f(R(x))

gde su P , Q i R dati nekonstantni razliqiti polinomi.
b) Rexiti polinomsku jednaqinu f(x)f(2x2) = f(2x3 + x).

9. Neka skup {a0, a1, . . . , an} realnih brojeva zadovoǉava slede�e uslove:

(a) a0 = an = 1;

(b) Za svako 0 6 k 6 n je ak = c +
∑n−1

i=k ai−k(ai + ai+1).

Dokazati da je c 6 1
4n .

10. Dokazati da niz an = bn
√

2c sadr�i beskonaqno mnogo kvadrata.

11. Neka je f(m) najve�a potencija dvojke koja deli m!. Dokazati da m − f(m) = 2005
ima beskonaqno mnogo rexeǌa.
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